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CONCURSUL  JUDEŢEAN DE MATEMATICĂ “RAŢIONAMENT”

IN MEMORIAM PROF. MARIANA MATEESCU -  OMAGIU MINŢII
CURTEA DE ARGEŞ, 27.05.2017
CLASA a VIII-a – Barem – Varianta 3
SUBIECTUL 1 
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b) Relatia data se mai poate scrie:
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                    SUBIECTUL 2 

                  În tetraedrul ABCD se notează M, N, P, Q, R, S mijloacele muchiilor AB, CD, BC, AD, BD, respectiv AC. Demonstrați relația: 2(MN+PQ+RS) < AB+AD+AC+BC+BD+CD.

 Gazeta Matematica, Nr. 10/2016, Ion Voicu, Rădulești, Ialomița
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Analog: 
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Adunând cele 3 rel. 
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a) SUBIECTUL 3

b) Observăm că are loc următoarea inegalitate [image: image24.png]VG =R) + k=) < Jx3
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 x,y≥k [image: image28.png]


 kx-k2+ky-k2+2k[image: image30.png]JE—R -k < /xy 2p




(x-k)(y-k)- 2k[image: image32.png]


+k2≥0[image: image34.png]1p&(G-Do-B - k)



≥0, cu egalitate [image: image36.png]


(x-k)(y-k)=k2……………………………. 1p

c) Adunând inegalitățile

[image: image37.png]Jk(a —k) +/k(b —k) < Vab




[image: image38.png]JE(b— k) + k(e — k) = Vbe




[image: image39.png]Jk(c— k) +/k(a— k) < Vea




Se obține [image: image41.png]H+ﬂ+ﬂn,ss(\/§+ﬁ+ﬁ)



. 1p

Deci are loc egalitate, adică (a-k)(b-k)=(b-k)(c-k)=(c-k)(a-k)=k2, de unde obținem: (a-k)(b-k)(c-k)=k3, kϵN*  1p=>(a-k)(b-k)(c-k)=cub perfect 1p

SUBIECTUL 4

Dacă a,b,c sunt lungimile muchiilor,atunci: d12=a2+b2 ,d22=b2+c2 ,d32=a2+c2 ,d2= a2+b2+c2  1p
Relaţia din ipoteză devine succesiv:

a2+b2=2(b2+c2)(c2+a2):( b2+c2+ c2+a2)……………………………………… ……………...1p
a4+b4=2c4  ………………………………………………………………………………..….1p

(a2+b2)2=2(c4+a2b2)…………………………… …………………………………………….1p
Cum 2(a4+b4) ≥   (a2+b2)2 rezulta 4c4  ≥  (a2+b2)2  ……………………………………….….1p
3c2 ≥  a2+b2+c2
3c2  ≥    d2  …………………………………………………………………………………..…1p
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,avem egalitate numai dacă a=b=c ………………………………………………….1p
Notă: Toate subiectele sunt obligatorii. Timp efectiv de lucru: 3 ore. Fiecare subiect rezolvat corect se notează cu 7 puncte. Nu se acordă punct din oficiu. 
 Subiecte propuse şi selectate de: Prof.  Adriana  NIŢĂ, ȘCOALA GIMNAZIALĂ MIRCEA CEL BĂTRÂN, CURTEA DE ARGEŞ
Prof. Laura MOLEA,  ȘCOALA GIMNAZIALĂ BASARAB I, CURTEA DE ARGEŞ
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